ELLIPTISKE KURVER OVER C OG GITRE

Weierstrass teorien knytter som bekendt en elliptisk kurve E til et
gitter C, jvf. [Knapp][VI, §1-4]. Spgrgsmalet om, hvorvidt enhver el-
liptisk kurve fremkommer p denne mde fra et gitter kaldes inversions-
problemet. Svaret er JA og kan let underbygges med vores viden om
modulere former. ,

Vi husker, at j-invarianten j = 1728%2 dels klassificerer elliptiske
kurver op til isomorfi, jvf. [Knapp][Proposition 3.7], dels er en holomorf
afbildning

Jj:H—C
der har en simpel pol i uendelig, jvf. [Knapp][Proposition 3.7].
Pastand: j er surjektiv.

Proof. : Lad A € C og betragt den moduleere form f, = 1728¢g; — AA af
veegt 12. Ifplge [Knapp][Theorem 8.6], der anvendes med k = 12, har
fr et nulpunkt 7 € H, hvorfor j(7) = A. O

Lad nu E vere en elliptisk kurve med j-invariant A og veelg 7, sa
J(7) = . Gitteret Z & Z7 giver anledning til en elliptisk kurve, der er
isomorf med F, idet de to kurver har samme j-invariant.
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